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Ïóñòü M = M(ω,B) − êâàäðàòè÷íî èíòåãðèðóåìàÿ ñòàöèîíàðíàÿ ñëó÷àéíàÿ ìåðà
íà èçìåðèìîì ïðîñòðàíñòâå (Rd,B(Rd)), d ∈ N . Ðàññìîòðèì áîðåëåâñêóþ ôóíêöèþ
f ∈ L∞(Rd) ∩ L1(R

d). Äëÿ êàæäîãî T > 0 ââåäåì

MT [f ] = T−d/2

(∫
Rd

f(x/T )M(dx)− E

∫
Rd

f(x/T )M(dx)

)
.

Äëÿ ïðîèçâîëüíûõ k ∈ Zd è q ∈ N îáîçíà÷èì Bq(k) =
[

k
q
, k+e

q

)
, ãäå e = (1, . . . , 1︸ ︷︷ ︸

d

).

Ðàññìîòðèì ñëåäóþùèå äâà óñëîâèÿ:
(1) ñëó÷àéíàÿ ìåðà M ÿâëÿåòñÿ àññîöèèðîâàííîé;
(2) σ2 =

∑
k∈Zd cov(M(B1(0)),M(B1(k))) <∞.

Â [2] ïîêàçàíî, ÷òî âûïîëíåíèå ýòèõ óñëîâèé âëå÷åò àñèìïòîòè÷åñêóþ íîðìàëüíîñòü
MT [f ], êîãäà T → ∞. Â äàííîé ðàáîòå ìû äîêàçûâàåì àíàëîãè÷íîå óòâåðæäåíèå ïðè
áîëåå ñëàáûõ îãðàíè÷åíèÿõ.

Òåîðåìà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî
(1′) ñëó÷àéíîå ïîëå {M(B1(k))}k∈Zd ÿâëÿåòñÿ (BL, θ) çàâèñèìûì;
(2′) íàéäåòñÿ êîíñòàíòà R = RM ∈ R+, òàêàÿ ÷òî äëÿ âñåõ q ∈ N âåðíà îöåíêà∑

k∈Zd |cov(M(Bq(0)),M(Bq(k)))| 6 Rq−d.
Òîãäà èìååò ìåñòî ñõîäèìîñòü ïî ðàñïðåäåëåíèþ

MT [f ]
D−−−→

T→∞
N (0, ‖f‖2L2

σ2).

Ìû òàêæå ðàññìàòðèâàåì ñëó÷àé, êîãäà ìåðà M ïîðîæäàåòñÿ îïðåäåëåííûì êëàñ-
ñîì êâàçè-àññîöèèðîâàííûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé. Äëÿ ýòîé ìîäåëè ìû ïðîâåðÿåì óñëîâèÿ
(1′) è (2′) ñ ïîìîùüþ ïîíÿòèÿ (BL, θ)-çàâèñèìîñòè ñëó÷àéíîãî ïîëÿ íà Rd (ñì. [1]).
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