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Ðàññìîòðèì ïóàññîíîâñêèé ïðîöåññ Pλ èíòåíñèâíîñòè λ íà åäèíè÷íîé äâóìåðíîé

ñôåðå

S2 = {(ξ1, ξ2, ξ3) ∈ R3 : ξ2
1 + ξ2

2 + ξ2
3 = 1}.

Êàæäàÿ òî÷êà ïðîöåññà ñîåäèíÿåòñÿ ñ K áëèæàéøèìè òî÷êàìè ïðîöåññà. Ïðè ýòîì

èíòåíèñâíîñòü λ ïðîöåññà âîçðàñòàåò. Âîïðîñ: êàê æå äîëæíî çàâèñåòü K îò λ, ÷òîáû
ãðàô ïîëó÷èëñÿ ñâÿçíûì? Îòâåò äàåòñÿ â òåîðåìå 3.

Ðàññìîòðèì âûïóêëóþ îáîëî÷êó Pλ. Ïóñòü F � ãðàíü ýòîé âûïóêëîé îáîëî÷êè.

Òîãäà F èìååò îïèñàííóþ îêðóæíîñòü ω(F ) ⊂ S2. Íàçîâåì øàïêîé C(F ) òó èç äâóõ

÷àñòåé, íà êîòîðûå ω äåëèò S2, â êîòîðîé íåò òî÷åê Pλ, îòëè÷íûõ îò âåðøèí F .
Íàçîâåì ïëîõîé ïàðó (x, F ), ãäå x � òî÷êà Pλ, F � ãðàíü âûïóêëîé îáîëî÷êè ñ

âåðøèíîé x, åñëè îíà óäîâëåòâîðÿåò óñëîâèÿì:

1. Øàïêà C(F ) çàíèìàåò ìåíüøå ïîëóñôåðû.

2. Íàèìåíüøèé êðóã íà S2 ñ öåíòðîì x è ñîäåðæàùèé C(F ) ñîäåðæèò íå ìåíåå k+3
òî÷åê.
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EN =
1

2

∫
(S2)3

λ3 dx

(
e−λG(x)

∞∑
j=k

((
λh(G(x))

)j
j!

e−λh(G(x))

))
.

Óòâåðæäåíèå 2.
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Óòâåðæäåíèå 3. Ïóñòü 1-îñòîâ âûïóêëîé îáîëî÷êè ìíîãîãðàííèêà P , âïèñàííîãî
â S2, íå ñîäåðæèòñÿ â k-áëèçîñòíîì ãðàôå äëÿ âåðøèí P . Òîãäà ñóùåñòâóåò ïëîõàÿ

êîíôèãóðàöèÿ èç âåðøèí P .
Äîêîçàòåëüñòâî ýòîãî ôàêòà äîâîëüíî î÷åâèäíî.

Òåîðåìà 3. Ñóùåñòâóåò c1 > 0 òàêîå, ÷òî åñëè k(λ) > c1 lnλ, òî âåðîÿòíîñòü

òîãî, ÷òî 1-îñòîâ âûïóêëîé îáîëî÷êè Pλ ñîäåðæèòñÿ â k-áëèçîñòíîì ãðàôå, ñòðå-

ìèòñÿ ê 1 ïðè λ→∞.
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