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Õîðîøî èçâåñòíî, ÷òî àñèìïòîòèêà äëÿ ñëó÷àéíûõ ñóìì èìååò øèðîêèå è âàæíûå
ïðèìåíåíèÿ â òåîðèè ðèñêîâ, òåîðèè ìàññîâîãî îáñëóæèâàíèÿ, òåîðèè âåòâÿùèõñÿ ïðî-
öåññîâ. Â ïîñëåäíåå âðåìÿ èññëåäîâàòåëè îáðàùàëè íà íèõ ìíîãî âíèìàíèÿ, è ìíîãèå
ðåçóëüòàòû áûëè ïîëó÷åíû â ýòîé îáëàñòè (ñì. [1],[2],[3]). Ýòè ðåçóëüòàòû îáû÷íî äà-
þòñÿ â ôîðìå ñåðèé ýêâèâàëåíòíûõ óñëîâèé. Â ýòîé ðàáîòå äîêàæåì íåêîòîðûå íîâûå
ýêâèâàëåíòíûå óñëîâèÿ íà àñèìïòîòè÷åñêîå ïîâåäåíèå ñëó÷àéíûõ ñóìì.

Ïóñòü ìíîæåñòâî D = (−∞,∞) èëè (0,∞). V - ðàñïðåäåëåíèå íà D, ïîëîæèì
V (x) = V (∞)− V (x), x ∈ (−∞,∞).

Äëÿ íåêîòîðîãî γ ≥ 0, ñêàæåì, ÷òî V ∈ ,(γ)ג åñëè äëÿ íåêîòîðîãî äîñòàòî÷íî áîëü-
øîãî x, V (x) > 0 è V (x− t) ∼ eγtV (x), äëÿ âñåõ t ∈ (−∞,∞).

Ñêàæåì, ÷òî ñîáñòâåííîå ðàñïðåäåëåíèå V ∈ S(γ), åñëè V ∈ (γ)ג è V ∗2(x) ∼ 2MV (γ)V (x),
ãäå MV (γ) =

∫
D

eγyV (dy) < ∞; è ñêàæåì, ÷òî íåñîáñòâåííîå ðàñïðåäåëåíèå V ∈ S(γ),

åñëè V/V (∞) ∈ S(γ).

Ïóñòü ξi, i ≥ 1 - ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí ñ îáùèì ñîáñòâåííûì ðàñ-
ïðåäåëåíèåì G íà D, à η - íåîòðèöàòåëüíàÿ öåëî÷èñëåííàÿ ñëó÷àéíàÿ âåëè÷èíà ñ ìàññà-
ìè pn = P (η = n), n = 0, 1, 2..., êîòîðàÿ íå çàâèñèò îò ξi, i ≥ 1. Ìû íàçûâàåì ζ =

∑η
i=1 ξi

ñëó÷àéíîé ñóììîé, ïîðîæäåííîé ξi, i ≥ 1 è η. F ôóíêöèÿ ðàñïðåäåëåíèÿ ζ.

ÒÅÎÐÅÌÀ

Ïóñòü G ∈ (γ)ג íà D, äëÿ íåêîòîðîãî γ ≥ 0 ïóñòü MG(γ) <∞, è ïðåäïîëîæèì, ÷òî

(i) MG(γ) < 1, èëè

(ii) MG(γ) ≥ 1 è
∑∞

n=0 pn(MG(γ) + ε)n <∞ äëÿ íåêîòîðîãî ε > 0.

Òîãäà ñëåäóþùèå óòâåðæäåíèÿ ýêâèâàëåíòíû:

(a) G ∈ S(γ);

(b) F (x) ∼
∑∞

n=1 pnn(MG(γ))n−1G(x).
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Áîëåå òîãî, åñëè ∃K òàêîå, ÷òî pn = 0 ∀n > K, òîãäà (a),(b) è ñëåäóþùåå óòâåðæäå-
íèå ýêâèâàëåíòíû:

(c) F ∈ S(γ).

Äàííàÿ òåîðåìà ÿâëÿåòñÿ îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì, êðîìå òîãî â ðàáîòå äîêàçûâàåòñÿ
ðÿä óòâåðæäåíèé è ïðèâîäÿòñÿ ïðèìåðû.
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