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Ðàññìîòðèì ìóëüòèïëèêàòèâíóþ ôóíêöèþ σ(n) � ñóììó äåëèòåëåé ÷èñëà n, îïðå-
äåëÿåìóþ íà ñòåïåíÿõ ïðîñòûõ ÷èñåë ôîðìóëîé:

σ (pα) =
pα+1 − 1

p− 1
.

Èçâåñòíî, ÷òî

lim sup
n→∞

σ(n)

n ln lnn
= eγ,

à â ïðåäïîëîæåíèè âåðíîñòè ãèïîòåçû Ðèìàíà äîêàçàíà ÿâíàÿ îöåíêà

σ(n) < eγn ln lnn

äëÿ äîñòàòî÷íî áîëüøèõ n.
Óêàçàííûå ðåçóëüòàòû ïîçâîëÿþò ïðåäïîëîæèòü, ÷òî ðÿä

∑
1

σ(n)
ðàñõîäèòñÿ, ïî-

ñêîëüêó ðàñõîäèòñÿ ðÿä
∑

1
n ln lnn

.

Ðàññìîòðèì ôóíêöèþ Ψ(x) =
∑

n6x
1

σ(n)
è, ñ ó÷¼òîì âûøåñêàçàííîãî, íàéä¼ì àñèìï-

òîòèêó ýòîé ôóíêöèè ïðè x → ∞. Íàõîæäåíèå àñèìïòîòèê ñóììàòîðíûõ ôóíêöèé

ÿâëÿåòñÿ àêòóàëüíûì íàïðàâëåíèåì â èññëåäîâàíèÿõ â òåîðèè ÷èñåë.

Â ðàáîòå ïîëó÷åí ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò:

Ψ(x) =
∑
n6x

1

σ(n)
= A1 lnx+ A2 +O

(
ln2 x

x2/3

)
.

Îöåíêà ïðîèçâîäèòñÿ ìåòîäîì êîíòóðíîãî èíòåãðèðîâàíèÿ.
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