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Õîðîøî èçâåñòíî, ÷òî ñ äèôôåðåíöèàëüíûì âûðàæåíèåì â L(Rd)

−∆ +
m∑

j=1

αjδ(· − xj), αj ∈ R, m ∈ N (1)

ïðè d = 1 äëÿ êàæäîãî íàáîðà α := {αj}mj=1 åñòåñòâåííûì îáðàçîì àññîöèèðîâàí ñà-
ìîñîïðÿæåííûé îïåðàòîð.Ïîäîáíàÿ ñèòóàöèÿ íå èìååò ìåñòà ïðè d ∈ {2, 3}, â ñèëó òîãî,
÷òî ôóíêöèîíàë δ(x) : f → f(x) íå ÿâëÿåòñÿ íåïðåðûâíûì â W 1

2 (Rd). Â êëàññè÷åñêîé
ðàáîòå [2] Áåðåçèí è Ôàääååâ ïåðâûìè ïðåäëîæèëè (äëÿ ñëó÷àÿ m = 1) àññîöèèðîâàòü
ñ (1) îäíîïàðàìåòðè÷åñêîå ñåìåéñòâî âñåõ ñàìîñîïðÿæåííûõ ðàñøèðåíèé ñëåäóþùåãî
ìèíèìàëüíîãî îïåðàòîðà Hd â L2(Rd) ñ èíäåêñàìè äåôåêòà n±(Hd) = m (ñì. òàêæå
ãëàâû II.1, II. â [1])

Hd := −∆, dom(Hd) :=
{
f ∈ W 2

2 (Rd) : f(xj) = 0, j ∈ {1, ..,m}
}
. (2)

Â íàñòîÿùåì èññëåäîâàíèè ìû îáîáùàåì îñíîâíîé ðåçóëüòàò [2] íà ñëó÷àé ðàçìåð-
íîñòè d ∈ {2, 3}, à òàêæå ñëó÷àé ïðîèçâîëüíîãî êîíå÷íîãî ÷èñëà òî÷å÷íûõ âçàèìîäåé-
ñòâèé. Èìåííî, ìû ïàðàìàòðèçóåì âñå ñàìîñîïðÿæåííûå ðàñøèðåíèÿ ìèíèìàëüíîãî
îïåðàòîðà (2) â ðàìêàõ òåîðèè ãðàíè÷íûõ òðîåê è àññîöèèðîâàííûõ ñ íèìè ôóíêöèé
Âåéëÿ, à òàêæå ïîëó÷àåì êà÷åñòâåííóþ õàðàêòåðèñòèêó èõ ñïåêòðà. Â ÷àñòíîñòè, ïîêà-
çàíî, ÷òî õàðàêòåðèñòèêà ñïåêòðà, ïîëó÷åííàÿ â [1] äëÿ óçêîãî ñåìåéñòâà ñàìîñîïðÿæåí-
íûõ ðàñøèðåíèé îïåðàòîðà (2), íå ìåíÿåòñÿ â ñëó÷àå ïðîèçâîëüíîãî ñàìîñîïðÿæåííîãî
ðàñøèðåíèÿ.
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