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Ïóñòü Mn(F) îáîçíà÷àåò ïðîñòðàíñòâî êâàäðàòíûõ ìàòðèö ïîðÿäêà n ñ êîýôôèöè-

åíòàìè èç ïðîèçâîëüíîãî ïîëÿ F.

Îïðåäåëåíèå 1 (Ð. Õàðòâèã) Ïóñòü A,B ∈ Mn(F). Òîãäà A6B, åñëè è òîëüêî åñëè
rk (B − A) = rkB − rkA.

Îïðåäåëåíèå 2 Ãðóïïîâàÿ îáðàòíàÿ ìàòðèöà A] äëÿ A ∈ Mn(F) � ýòî ìàòðèöà,
óäîâëåòâîðÿþùàÿ ñëåäóþùèì ñîîòíîøåíèÿì:

1)AA]A = A; 2)A]AA] = A]; 3)AA] = A]A.

Îïðåäåëåíèå 3 (Ñ.-Ê. Ìèòðà) Ïóñòü A,B ∈ Mn(F). Òîãäà A
]
< B, åñëè è òîëüêî

åñëè äëÿ A ñóùåñòâóåò A], A 6= B è AA] = BA] = A]B. Êðîìå òîãî, A
]

6 B, åñëè

A = B èëè A
]
< B.

Óêàçàííûå îòíîøåíèÿ 6 è
]

6 ÿâëÿþòñÿ ÷àñòè÷íûìè ïîðÿäêàìè íà ìíîæåñòâå ìàò-

ðèö, òî åñòü ðåôëåêñèâíû, àíòèñèììåòðè÷íû è òðàíçèòèâíû. Îêàçûâàåòñÿ, ïîíÿòèÿ 6-

è
]

6-ïîðÿäêîâ ìîãóò áûòü ïåðåíåñåíû íà ñëó÷àé îãðàíè÷åííûõ ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ â

ãèëüáåðòîâûõ ïðîñòðàíñòâàõ.

Îïðåäåëåíèå 4 (Ï. Øåìðë) Ïóñòü H � ãèëüáåðòîâî ïðîñòðàíñòâî. Îáîçíà÷èì ÷å-
ðåç B(H) àëãåáðó ëèíåéíûõ îãðàíè÷åííûõ îïåðàòîðîâ íà H. Äëÿ A,B ∈ B(H) èìååì
A6B, åñëè è òîëüêî åñëè ñóùåñòâóþò òàêèå èäåìïîòåíòíûå îïåðàòîðû P,Q ∈ B(H),
÷òî

1)ImP = ImA; 2)KerA = KerQ; 3)PA = PB; 4)AQ = BQ.

Íàìè ïðåäëîæåíî ñëåäóþùåå îïðåäåëåíèå:

Îïðåäåëåíèå 5 Ïóñòü H � ãèëüáåðòîâî ïðîñòðàíñòâî, A,B ∈ B(H). Òîãäà A
]

6 B,
åñëè è òîëüêî åñëè A = B, èëè ñóùåñòâóåò òàêîé èäåìïîòåíòíûé îïåðàòîð P ∈
B(H), ÷òî

1)ImP = ImA; 2)KerA = KerP ; 3)PA = PB; 4)AP = BP .

Òåîðåìà 6 Ïóñòü H � ãèëüáåðòîâî ïðîñòðàíñòâî. Òîãäà îòíîøåíèå
]

6 åñòü ÷àñòè÷-

íûé ïîðÿäîê íà B(H). Êðîìå òîãî, åñëè A,B ∈ B(H), A
]

6 B, òî A6B.
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Â äîêëàäå áóäóò ðàññìîòðåíû òàêæå íåêîòîðûå ñâîéñòâà îòîáðàæåíèé ìàòðè÷íîé

àëãåáðû, ìîíîòîííûõ îòíîñèòåëüíî
]

6-ïîðÿäêà.

Îïðåäåëåíèå 7 Ïóñòü 6 � íåêîòîðûé ÷àñòè÷íûé ïîðÿäîê íà Mn(F). Îòîáðàæå-
íèå T : Mn(F)→Mn(F) ìîíîòîííî îòíîñèòåëüíî 6-ïîðÿäêà, åñëè äëÿ ëþáûõ ìàòðèö
A,B ∈Mn(F) èç A 6 B ñëåäóåò T (A) 6 T (B).

Íàïðèìåð, íàìè ïîëó÷åíà ñëåäóþùàÿ òåîðåìà:

Òåîðåìà 8 Ïóñòü F � ïðîèçâîëüíîå ïîëå c ÷èñëîì ýëåìåíòîâ |F| > 3, n > 2, àääè-

òèâíîå îòîáðàæåíèå T : Mn(F) → Mn(F) ìîíîòîííî îòíîñèòåëüíî
]

6-ïîðÿäêà. Òî-
ãäà ñóùåñòâóþò îáðàòèìàÿ ìàòðèöà P ∈Mn(F), íåíóëåâîé ýíäîìîðôèçì f ïîëÿ F è
α ∈ F òàêèå, ÷òî T èìååò âèä T (X) = αP−1XfP äëÿ âñåõ ìàòðèö X ∈ Mn(F) èëè
T (X) = αP−1(Xf )tP äëÿ âñåõ ìàòðèö X ∈Mn(F).

Ñëîâà áëàãîäàðíîñòè

Àâòîð áëàãîäàðåí ñâîåìó íàó÷íîìó ðóêîâîäèòåëþ À. Ý. Ãóòåðìàíó çà ïîñòîÿííîå âíè-

ìàíèå ê ðàáîòå. Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ôèíàíñîâîé ïîääåðæêå ãðàíòà ÌÄ-2535.2009.1.
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